Урок по теме  «Усечённая пирамида», геометрия, 10 класс.

II.  Актуализация знаний  (слайды 2 - 3).

1) Повторить.
· Дайте определение пирамиды.
· Назовите элементы пирамиды.

· Какая пирамида называется правильной?
· Как находится площадь боковой поверхности правильной пирамиды?
· Чему равна площадь полной поверхности пирамиды?
· Вспомним определение трапеции
· Какие виды трапеций вам известны?
· Как найти площадь трапеции?
2) Устно решить задачи  (слайды 4 - 5).




         III.  Введение нового материала.
Изобразите произвольную пирамиду РА1А2…Аn. Проведем секущую плоскость α, параллельную плоскости β основания пирамиды и пересекающую боковые ребра в точках В1, В2,…,Вn  (слайд 6).
Плоскость параллельная основанию пирамиды, разбивает её на два многогранника. Один из них является пирамидой, а другой называется усечённой пирамидой.
Усеченная пирамида – это часть полной пирамиды, заключенная между её основанием и секущей плоскостью, параллельной основанию данной пирамиды (слайд 7).
Определение. Усечённая пирамида – многогранник, гранями которого являются два n – угольника А1А2 … Аn и В1В2 … Вn , расположенные в параллельных плоскостях, и n – четырёхугольников А1В1В2А2,  А2В2В3А3, … ,Аn Вn В1А1.
Многоугольники А1А2А3 … Аn и В1В2В3 … Вn  - нижнее и верхнее основания  усечённой пирамиды (слайд 8).
Отрезки А1В1, А2В2, А3В3… - боковые ребра усечённой пирамиды 
Четырёхугольники А1В1В2А2, А2В2В3А3 … - боковые грани усечённой пирамиды. 
Отрезок РН – перпендикуляр, проведённый из какой-нибудь точки верхнего основания к нижнему основанию – называется высотой усечённой пирамиды (слайд 9).
Рассмотрим виды усечённых пирамид (слайд 10).
3)  Докажите, что боковые грани усечённой пирамиды являются трапециями.
После обсуждения доказательства на доске  и в тетрадях записать формулировку и конспект.  К доске вызывается один человек.
Доказательство (слайд 11).
Рассмотрим четырехугольник    А1В1В2А2.         
1. α ║ β 
(SА2А3) ∩ α = А2А3       
(SА2А3) ∩ β = В2В3
 Значит, А2А3 ║ В2В3 
· 2. А2S  ∩ А3S = S, значит А2В2 ║ А3В3 
 Т.о. А1В1В2А2 – трапеция по определению 
Аналогично доказывается и про остальные боковые грани.
4) Правильная усечённая пирамида.
Определение. Усеченная пирамида называется правильной, если она получена сечением правильной пирамиды плоскостью, параллельной основанию.
Высота боковой грани называется апофемой (слайд 12).

 Давайте посмотрим на модели правильных усечённых пирамид, что вы можете сказать об их основаниях? А о боковых гранях? Сравните их.

Таким образом, правильная призма обладает следующими свойствами. Основания - правильные многоугольники.
Боковые грани – равные равнобедренные трапеции (слайд 13).

Как вы думаете, что называют площадью полной поверхности усечённой пирамиды?
Площадью полной поверхности усечённой пирамиды называется сумма площадей всех её граней: оснований и всех боковых граней.
Sполн. = Sбок + S верхн. осн. + Sнижн. осн           (слайд 14).
А что такое площадь боковой поверхности усечённой пирамиды?
Площадью боковой поверхности усечённой пирамиды называется сумма площадей её боковых граней.
Вспомним, как найти площадь  боковой поверхности правильной пирамиды?
Площадь боковой поверхности правильной пирамиды равна половине произведения периметра основания на апофему.
А как найти площадь боковой поверхности правильной усечённой пирамиды? (слайд 15).
Посмотрим на правильную усечённую пирамиду, изображённую на слайде.
И поставим перед собой задачу: найти площадь её боковой поверхности.
Какими фигурами являются боковые грани правильной n-угольной усечённой пирамиды? (Равнобедренными трапециями)
Найдем площадь одной из граней правильной n-угольной усечённой пирамиды.

Сколько таких граней? (n)
Т.к. эта усечённая пирамида правильная, то

Итак, мы доказали, что 
Теорема Площадь боковой поверхности правильной усеченной пирамиды равна произведению полусуммы периметров оснований на апофему.
VI.  Подведение итогов урока, рефлексия деятельности   
Давайте подведем итог.
- Итак, что вы узнали сегодня на уроке?
- Чему научились сегодня на уроке?
- Что такое усеченная пирамида?
- Какая усеченная пирамида называется правильной?
Домашнее задание: 
1) п. 34,  № 269, 270; (слайд 18).
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Задача № 1.

В прямоугольной трапеции ABCD,

АВ = ВС = 9 см, угол D равен 45°. Найдите 

площадь трапеции.
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Задача № 1.

В прямоугольной трапеции ABCD,

АВ = ВС = 9 см, угол D равен 45°. Найдите площадь трапеции.
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Задача № 2.

В равнобедренной трапеции ABCD,

ВН − высота, угол В равен 120°, АВ = 4см, 

HD = 9 см. Найдите площадь трапеции.
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Задача № 2.

В равнобедренной трапеции ABCD,

ВН − высота, угол В равен 120°, АВ = 4см, 

HD = 9 см. Найдите площадь трапеции.
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